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Esercizio 1

Sia β = {(1, 1, 0), (0, 1, 1), (0, 0, 1)} una base di R3.

• Costruire a partire da β una base β′ ortogonale

• Costruire a partire da β′ una base β′′ ortonormale

• Dato il vettore v⃗ = (2, 1, 4) scrivere le componenti di v⃗ rispetto a β′

e β′′
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Esercizio 2

Sia W = [(1, 1, 0, 1), (1,−2, 0, 0), (1, 0,−1, 2)] sottospazio di R4.

Trovare una base per il complemento ortogonale W⊥.
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Esercizio 3

Sia U = {(x1, x2, x3) ∈ R3 : x1 + 2x2 + 3x3 = 0} ⊑ R3.

• Determinare una base ortonormale di U

• Completare β ad una base ortonormale β′ di R3
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Esercizio 4

Sia W = {(x , y , z) ∈ R3 : x = z + 2y} ⊑ R3.

• Scrivere una base ortonormale per W

• Completare β a una base ortonormale β′ di R3
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Esercizio 5

Siano v⃗1 = (3, 4, 0), v⃗2 = (−1, 2, 0), v⃗3 = (1,−2,−1) vettori di R3.

• Mostrare che β = {v1, v2, v3} è una base di R3 e a partire da essa

trovare una base ortogonale e una base ortonormale

• Dato W = [v1, v2], calcolare una base per W⊥
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